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Funktion jatkuvuus

Alla on eraan funktion y = f(z) kuvaaja.
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Epé&jatkuva kohdassa
e r=a,lim f(z) # f(a)
r—a
e x =0, lim f(x)# lim f(z)elilim f(x) ei olemassa
Jatkuva kohdassa
e z=c lim f(z) = f(c)
r—c
Ei ole méaaritelty kohdassa = = d.

2/6
Jatkuvuuden maaritelma
Madaritelma 1. Olkoon funktio f maaritelty valill& ]mo —r,To + r[, r > 0. Funktio f on jatkuva kohdassa
T = Xg, JOS
lim f(z) = f(xo).
T—x0
Muussa tapauksessa f on epajatkuva kohdassa x = x.
Madaritelma 2. Funktio f on jatkuva vélilla I, jos se on jatkuva valin jokaisessa pisteessa.
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Esimerkki
2
. —x*4+5, <2 |
Onko funktio = ’ = atkuva kohdassa = = 2?
unktio f () { 22 3z, £>2
lim f(x)= lim (—22+5)=1
r—2— r—2—
lim f(z) = lim (222 —3z) =2
:B~>2+f( ) x~>2+( )
Koska lirgl fz) # lirglJrf(m), niin lin% f(z) ei ole olemassa, joten f ei ole jatkuva kohdassa x = 2.
T—2— T— Tr—
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Joidenkin funktioiden jatkuvuus

1. Jos f ja g ovat jatkuvia valilla I, niin f + g, f — g ja fg ovat jatkuvia valilla I. Lisaksi i on jatkuva

kaikissa sellaisissa kohdissa g, joissa g(x¢) # 0.
2. Polynomifunktio on jatkuva koko R:ssa.
3. Rationaalifunktio on jatkuva koko maarittelyjoukossaan.
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Esimerkki
20 -1, <2
Tutki funktion = 1 jatk tta.
f(x) T+ 2> jatkuvuutta
rz—1
x<2: f(x) = 2z — 1 jatkuva polynomifunktiona
x
x>2: f(x) = + 1 on madritelty (nimittdja ei saa arvoa 0) ja rationaalifunktiona jatkuva
x p—
X=2:
o lim f(x)= lim (22 —-1)=3
T—2— T—2—
z+1
li = li =3
migl-y f(x) xigl+ r—1
Taten lim2 flz)=3
Tr—
o f(2)=2-2—-1=3
o Taten lim2 f(x) = f(2) ja funktio on jatkuva kohdassa = = 2.
xr—
Funktion on jatkuva joukossa R.
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