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Tangentin yhtalo, kun sivuamispiste tunnetaan

Esimerkki. Maarita kayralle y = 2% — 3x kohtaan = = 1% piirretyn tangentin ja normaalin yhtalot.
Sivuamispiste: X

_ 11 ,, _ (3 3 _
r=13y=(3) -3-3=-
Derivaatta f'(z) = 322 — 3

0|

Tangentin kulmakerroin:

g (3 _a (3\2 o _ 15
, k=f(3)=3(53)-3=%
s =5 Suoran yhtals: y — yo = k(x — x¢)
Tangentin yhtalo:
-9\ _ 15 3
y—(5)=7@-3)
y="Tr—
150 —4y —27=0
Normaalin kulmakerroin on I—SA‘ (kohtisuoruusehto k1ky = —1)
Normaalin yhtalé on y — (%9) = I—é (:r: — %)
_ -4 87
Y=1% " 120
215
Tangentin yhtalo, kun kulmakerroin tunnetaan
Esimerkki. Maarita kayrén y = im?’ — 1 ne tangentit, jotka ovat suoran 2y — 62 — 11 = 0 suuntaiset.
Tangentin kulmakerroin k:
2y —6x—11=0«y=3z+ L jotenk =3
(oolo) Si/vuamispiste (z0,Y0):
[(xo) =3
%xOQ =3
To= 2 v To= —2
vo=1 |v=-3
Tangentin yhtalo:
y—1=3@&-2) vV y—(-3)=3(—(-2)
y=3rx—-5 V y=3r+3
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Kayran ulkopuolisesta pisteesté piirretyn tangentin yhta 16

Esimerkki. Maarita kayran y = x2 + 1 ne tangentit, jotka kulkevat pisteen (%, —1) kautta.

J o Sivuamispiste (g, 2¢2 + 1):
troro™iL) Tangentin k = f/(zg) = 2x¢
2+1-(-1
Toisaalta k = Ll()
o — 3
2
1—-(-1
Taten Ll() = 2z,
o — 5
A1 jostaxg =2V xg=—1

Kulmakerroin: k =4 V k= -2

Tangentin yhtalo:

y— () =4-3) vV y—(-1)=-202-}

y=4r—-3 V y=-2z
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Paraabelin huippu

Esimerkki. Maarita paraabelin y = %xQ + 2z + 3 huippu.
k= f(x)=0
fllxy=xz+1=0
r=-1
y=35(-1+(-1)+3=2;
Huippu on (—1,23).
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