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Méaérittelyjoukko M = X Maalijoukko Y

Funktion f arvojoukko on A¢ = { f(x)|z € X }. Arvojoukko on
maalijoukon osajoukko.
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Maaritelma 2. Funktiot f : X — Y jag:Y — X ovattoistensa
kaanteisfunktioita, jos kaikilla alkioillaz € X jay € Y on

g(f(z) =2z ja f(g(y) =y

Funktion f kaanteisfunktiota merkitaan f 1.
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Funktion f kaanteisfunktion olemassaolon edellytys on, etta funktio
f saa jokaisen arvonsa tasmalleen yhdessa kohtaa.
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a+b b+a

: on suorallay = x.
2 2

ja janan P() keskipiste (
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Koska b = f(a) < a = f~1(b),
niin peilikuvapiste (b, a) on kaanteisfunktion ! kuvaajan
piste.
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Kaanteisfunktion tutkiminen

Funkti c - . . = o - ;
e Esimerkki. Tutki funktion y = 2% — 2, 2 > 0 kéanteisfunktiota.
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Esimerkki. Tutki funktion y = 2? — 2, x > 0 kaanteisfunktiota.
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Kaanteisfunktion derivaatta

R Lause 2. Olkoon funktiolla f on kaanteisfunktio f ! ja olkoon f
!sfunkt!o . . . ) - .

o Kaanestunidon derivoituva. Jos y = f(z) ja f'(x) # 0, niin kaanteisfunktio f ! on

e Kaanteisfunktion c = .

i aisuUksia derivoituva kohdassa v ja

o Kaanteisfunktion

tutkiminen 1
e Kaanteisfunktion —1\/

derivaatta (f ) (y) — ; .
e Kaanteisfunktion f (CC)
derivaatta
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Kaanteisfunktion derivaatta
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e Kaanteisfunktion —1\/

derivaatta (f ) (y) — ; .
e Kaanteisfunktion f (CC)
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Kaavan johto. Olkoon f ja f~! derivoituvia. *

= (f(=))
D (f~ (f(x)))

T
Dx
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Kaanteisfunktion derivaatta

@ Funktio

P Lause 2. Olkoon funktiolla f on kaanteisfunktio f ! ja olkoon f
© Kaanteistunktion derivoituva. Jos y = f(z) ja f'(z) # 0, niin kaanteisfunktio f—*

olemassaolo

e Kaanteisfunktion derivoituva kohdassa Yy ja

ominaisuuksia
o Kaanteisfunktion

tutkiminen 1

e Kaanteisfunktion —1\/
derivaatta (f ) (y) — ; .
e Kaanteisfunktion f (ZC )
derivaatta

Kaavan johto. Olkoon f ja f~! derivoituvia. *
(f(@) = =
(f(=))) =

) fl(®) = 1

—1

|
-
=

D f !
(1) (o
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Kaanteisfunktion derivaatta

R Lause 2. Olkoon funktiolla f on kaanteisfunktio f ! ja olkoon f
e derivoituva. Jos y = f(x) ja f'(x) # 0, niin kaanteisfunktio f —1 on

® Kaanteisfunktion derivoituva kohdassa ¥ ja

ominaisuuksia
o Kaanteisfunktion

tutkiminen 1

e Kaanteisfunktion —1\/

derivaatta (f ) (y) — ; .
e Kaanteisfunktion f (CC)
derivaatta

Kaavan johto. Olkoon f ja f~! derivoituvia. *

((:v)) =

D/( f(z))) = Dz
(f7) (f(= >> @ =1
(fY (flx) = ()
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@ Funktio

e Kaanteisfunktio
e Kaanteisfunktion
olemassaolo

e Kaanteisfunktion
ominaisuuksia

e Kaanteisfunktion
tutkiminen

e Kaanteisfunktion
derivaatta

e Kaanteisfunktion
derivaatta

Kaanteisfunktion derivaatta

Lause 2. Olkoon funktiolla f on kaanteisfunktio f ! ja olkoon f
derivoituva. Jos y = f(z) ja f'(z) # 0, niin kaanteisfunktio f—*
derivoituva kohdassa v ja

—1y/ 1
(f77) (v) = )
Kaavan johto. Olkoon f ja f~! derivoituvia. *
((ﬁ)) =
D/( ))) = Dx
(F71) < < >> (az) =
(f ) W = =5

'Tama ei ole lauseen taydellinen todistus, koska derivoituvuutta ei todisteta.
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Kaanteisfunktion derivaatta

s Esimerkki. Funktiollay = f(z) = 2® + 22 + x on kaanteisfunktio.
e Kaanteisfunktion TRTSIgT —1\/ 1
o Kaanieisiunkt MAaarita ( f ) (3). (Vastaus: 5)

o Kaanteisfunktion
ominaisuuksia

e Kaanteisfunktion
tutkiminen

e Kaanteisfunktion
derivaatta

e Kaanteisfunktion
derivaatta
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